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Expressoes Regulares

A notacao algebrica que denota

* Concatenacao como “produto”

 Uniao de conjuntos como “soma” e

* Fecho de Kleene como “série de poténcias’
serve para descrever linguagens formais.

b

Uma formula nesta notacao ¢ dita, por motivos
que ficarao obvios, expressao reqular
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A & C: Expressoes Regulares

Definicao recursiva de Expressao Regular

Dado X, sao expressoes regulares (ER) sobre X:

* (J (o conjunto vazio)

* A (ERquedenota {A})

® a (ERquedenocta {a}, VacX)

e Se X, Y sao ERs que denotam as linguagens X
e Y respectivamente, também sao ERs as
expressoes ( x+y), (xy) e (x*) denotando,
respectivamente, XUY, X°Y e X*

OBS: x" abrevia xx™ ; x" abrevia xX. . . X nvezes
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A & C: Expressoes Regulares

Notacao simplificada
Usando a precedéncia das operacoes
homonimas, omite-se “(* “)” onde possivel

Exemplos ( fixando Z={0, 1} ):
01'+0 simplifica ((0(1")) +0)
(0+1) 0 denota L= {a0]|aeX"}
(10+1) " denota L =
{aeX” | aocomecga com 1 e nao repete 0s}
(0+1) " 00( 0+1) " denota L =
{aeX” | arepete 0 pelo menos uma vez}
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ER geram Linguagens Regulares (cont)
vneN [P(n)=P(n+1)]: supondoL(r)eL,_ se op(r)=n

Renomeando estados, A\FA M que reconhece
r=r
1
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Linguagens Regulares sao descritas por ERs
Dado M DFA, existe ER r tal que L(M) = L(r )

Demonstracao: Por inducio sobre (k) em Ru(k)

com Q = {q_(start),..., g } ordenado, Ru(k)dado por:
R = R_ )(R R U R

ij(k) ij(k-1) Kj(k-1)
R0 {alﬁ(q ,8)= q}[u{%}sel-J]

(R.J sao as cadeias correspondentes aos caminhos de g a q
| q.€F)

kk(k-1)

que nao passam por nenhumq_s >k ; L(M) =

1s(n
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Linguagens Regulares sao descritas por ERs
Dado M DFA, existe ER r tal que L(M) = L(r)

Demonstracao (cont):
P(O)' (base da indugo)

R o= (@, a_}[w] é descrita pora_+...+a_[+A]

VneN [ P(n) = P(n+1) ]: (passo da indugao)

*
R, €descritaporr, (1 )T 0
(Rij 0 sao as cadeias correspondentes aos caminhos de g a q

que nao passam por nenhumq_s >k ; L(M) = | 9.eF)

1s(n



